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I KSZTALCENIA NA ODLEGLOSC

Rozwigzania — etap | (gimnazjum)

Zadanie 1. Niech a,b €{1,2,...10} spetniajg warunek:
a-b=(1+2+...+10)—a—b=55—a—b

10(1+10)
ale: 1+42+..+10=——*=5-11=55
y
a-b+a+b=55/,
y
a-b+a+b+1=56
y
(a+1)(b+1)=56
U
a+1,b+1e D,
U
b . . ,I ra . . ra a_1:7 a=6
ez ograniczenia ogolnosci rozwazan: =
Z ograniczenia og i rozwaz bilesg b7

Odp. Szukane liczby to 6i 7.
Zadanie 2.

Mamy kolejno:

1998-2000- 2002 +8000 = (2000 - 2) - 2000 (2000 +2) + 8000 =
=2000-[ (2000—2)(2000+2) ]+8000 = 2000( 2000° —4)+8000 =

= 2000’ —4-2000+8000 = 2000’

co dowodzi, ze liczba 1998-2000-2002 +8000 jest szescianem liczby naturalnej (: 2000).
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Zadanie 3.

Niech: 2n—1, 2n+1, 2n+3 bedg szukanymi trzema kolejnymi liczbami naturalnymi nieparzystymi,
gdzie ne N. Wtedy:

(2n—1) +(2n+1)" +(2n+3) +1=4n* —dn+1+4n* +4n+1+4n* +12n+9+1=

=12n? +12n+12:12[n2+n+1):12m
%f_/

=meN

Czyli:
(2n—1)2+(2n+l)2+(2n+3)2+1 dzieli sie przez 12.
Zadanie 4.
1 .
Skoro: =—/y,m=a#0i3a=a+b/ ,=b=2a
a+b 3 ) “
3b 3-2a 6a 6
Wtedy: = =—=—=
a+b a+2a 3a 3
Odp. 3 =2
a+b
Zadanie 5.
>0 >0 (2 3) 0
X+y+3) = 2x+y+3=0
Mamy kolejno: (2x+y+3)2 +(x—2y—1)2 =0 , { Y
(x-2y-1y=0 (x-2y-1=0

2x+y=-3/-2 4x+2y=-6 x=-1 x=-1
<~ f— f— <~
x-2y=1 x-2y=1 —4+2y=-6 =-1
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