POLITECHNIKA
GDANSKA

CENTRUM NAUCZANIA MATEMATYKI
| KSZTALCENIA NA ODLEGLOSC

Rozwiazania — etap Il

(klasy 51 6 szkoty podstawowej)

Zadanie 1. Pewna liczba a przy dzieleniu przez 12 daje reszte 2, a inna liczba b przy dzieleniu
przez 18 daje reszte 3. Jakg reszte przy dzieleniu przez 6 da liczba 3a+5b?
Odpowiedz uzasadnij rachunkiem.

Rozwiagzanie

Z zatozen o a i b dostajemy, ze istniejg liczby k,l e N :
a=12k+2 A b=181+3

Zauwazmy, ze:
3a+5b=3(12k +2) +5(18l + 3) =36k + 6+ 901 +15=(36k + 901 +18) + 3=

=(6-6k+6-151+6-3)+3=6-(6k +15l +3)+3=6m+3
%\/—J

:=m, meN

skoro 3a+5b=6m+3, gdzie me N =

reszta z dzielenia liczby 3a+5b przez 6 jest réwna 3.
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Zadanie 2. W kwadracie ABCD zawarty jest dwunastokat o obwodzie 48 cm (rysunek ponizej).
Kazde dwa sgsiednie boki tego dwunastokata sg prostopadte i rownej dtugosci. Oblicz
pole kwadratu ABCD.

D C
=N
I~ |

Rozwigzanie

Niech a-dtugos¢ bloku zakreskowanego 12-kgta. Z warunkow zadania mamy:
12a = 48 cm = a =4 cm. Zakreskowany wielokat sktada sie z 5 kwadratéw o boku 4

cm, a wiec o polu P, =a* =16 cm”.

Ponadto kwadrat ABCD sktada sie z 4 trojkgtéw prostokgtnych o ksztatcie:

a2
czyli polu P, = =8cm?

23

a takze z 4 trojkatéw postaci:

aZ
a czyli polu P, = Vi 4cm?.

Zatem: P, =5P, +4-P,+4-P,=(5-16)+(4-8)+(4-4) =80+32+16=128cm”.
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2 -2°+0,25.2°
-D-(3
dlugos¢ zmniejszono o 30% . Czy pole tego prostokata zwiekszyto sie, czy

zmniejszyto i o ile procent?

Zadanie 3. Szerokos¢ pewnego prostokata zwigkszono o p%, gdzie p =

Rozwiagzanie
Niech a = dtugos¢ prostokgta przed zmianami,
b = szeroko$¢ prostokata przed zmianami,
P =a-b = pole prostokagta przed zmianami,

4 3 .93 _ 1,
2°-2°+0,25-2 216 8+ 8:8+2:lO:20 *)

D-(3) $ 5%

p:

Po zmianach:
a'=a-30%z a=a-0,30-a=0,70a,
z(%)
b'=b+p% z b = b+20% z b=120b,

pole po zmianach:
P'=a“b'=0,7a-1,2b=0,84-(a-b) =0,84- P=84% z P.

Odpowiedz Po zmianach pole prostokata zmniejszyto sie o 16%.
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Zadanie 4. Znajdz utamek o mianowniku 250, ktéry jest wiekszy od 0,49 lecz mniejszy od %

Rozwigzanie

a
Jesli utamek = 250 ma spetniac nierownos¢ podwaojna:

049< & B
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9 a 130

< <
100 250 250
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4 4

122%<a<130 i aeN

U
a e {123,124,125,126,127,128,129} .

/-1000

123
Odpowiedz Warunki zadania spetnia np. utamek 250"
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Zadanie 5. Na rysunku przedstawiono uktad tréjkgtow réownobocznych A, B, C, D, E, F. Obwadd
trojkata A jest rowny 6 cm, zas$ obwdd trojkata B jest rowny 18 cm. Wyznacz sume
obwodow wszystkich narysowanych trojkgtow.

Rozwiagzanie

Niech a = dtugosé boku trojkata rownobocznego A.
Skoro:

Obw.A, =6=3a =a=2 (cm)

Niech b:= dtugo$¢ boku tréjkata B.
Skoro:

Obw.A, =18cm=3b = b =6 (cm).
Witedy:

¢ = dlugos¢ boku trojkata C = c=b=6cm = Obw.A. =3-c=18cm,

d := dlugo$¢ boku trojkgtaD = d =a+c=2+6=8cm= Obw.A, =3-d =24cm,

e:= dlugos¢ boku trojkata E —e=d, czyli e=8cm = Obw.A; =3-e=24cm,

f = dlugosé boku tréjkata F = f =e+a=8+2=10 cm= Obw.A. =3- f =30cm,

Na koniec mamy:

Obw.A, + Obw.A; + Obw.A. +Obw.A, +Obw.A; + Obw.A; =
=6+18+18+24+24+30=120cm.

Opracowat: M.Bednarczyk
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